
IX Геометрична олiмпiада
iменi В. А. Ясiнського
9 листопада 2025 року

8 клас

1. Дано трикутник ABC. На сторонi BC вiдмiтили точку D, а всерединi
трикутника точку E так, що ∠BAD = ∠ECD та ∠DEC = ∠ABC. Доведiть,
що ∠BEC = 180◦ − ∠BAC.

2.На сторонiAC трикутникаABC вiдмiтили таку точкуD,щоBD = CD,
а на вiдрiзкуBD таку точкуE,що CE = AB. Виявилося, щоAB+BE = AC.
Знайдiть ∠BAC.

3. Нехай M — середина сторони BC трикутника ABC, а P та Q — се-
редини висот BE та CF вiдповiдно. Вiдновiть трикутник ABC, якщо дано
лише точки M, P та Q.

4. Нехай O — центр описаного кола гострокутного трикутника ABC. На
сторонах AB та AC вiдмiтили точки D та E вiдповiдно так, що вiдрiзок DE

проходить через точку O. Нехай K та L — ортоцентри трикутникiв BOD
та COE вiдповiдно, а T — точка перетину прямих KD та LE. Доведiть, що
точки A, K, T та L лежать на одному колi.

5. Нехай ABC — гострокутний трикутник з ортоцентром H та центром
описаного кола O. На сторонi BC знайшлася така точка P, що OP = OH та
HP = AH. Доведiть, що точка P лежить на прямiй AO або на прямiй AH.

На виконання завдання вiдводиться 4 години. Кожна задача оцiнюється в 7 балiв.



IX Геометрична олiмпiада
iменi В. А. Ясiнського
9 листопада 2025 року

9 клас

1. Дано вписаний чотирикутникABCD.На сторонiAD знайшлися точки
K та L такi, що AK = BK та CL = DL, причому точки A, K, L, D лежать на
прямiй саме у такому порядку. ТочкаM є такою, щоKM ∥ AB та LM ∥ CD.
Доведiть, що BM = CM.

2. Дано трикутник ABC. На променi AC вiдмiтили точку P, а на променi
BC — точкуQ так, що описанi кола трикутникiв ACQ та BCP дотикаються
до AB. Нехай O — центр описаного кола трикутника PCQ. Доведiть, що
AO = BO.

3. Нехай BE та CF — бiсектриси трикутника ABC. На продовженнi EF

за точку F вiдмiтили точку P так, що AB = BP, а на продовженнi FE за
точку E вiдмiтили точкуQ так, що AC = CQ. Доведiть, що ∠BPQ = ∠CQP.

4. Нехай ABCD — вписаний чотирикутник, у якому AD ∦ BC. На сто-
ронах AB та CD вiдмiтили точки X та Y вiдповiдно так, що AX/XB =
= CY/Y D. Точки P та Q симетричнi точцi X вiдносно AD та BC вiдповiд-
но. Доведiть, що PY = QY.

5.НехайO—центр кола, описаного навколо рiвнобедреного трикутника
ABC (AB = AC), K — середина дуги AB,що не мiстить точку C, T — точка
на прямiй BO така, що ∠KAT = 90◦, та E — середина AC. Доведiть, що
∠KET = 90◦.

На виконання завдання вiдводиться 4 години. Кожна задача оцiнюється в 7 балiв.



IX Геометрична олiмпiада
iменi В. А. Ясiнського
9 листопада 2025 року

10 –11 класи

1. Нехай ω — вписане коло трикутника ABC, у якому AB = AC = 2BC,
I — центр ω, K — точка дотику ω зi стороною AC та F — друга точка пе-
ретину BK з колом ω. Доведiть, що точки A, I, F та B лежать на одному
колi.

2. Нехай O — центр описаного кола гострокутного трикутника ABC. На
сторонах AB та AC вiдмiтили точки K та L вiдповiдно так, що OK = BK

та OL = CL. Описанi кола трикутникiв ABC та AKL вдруге перетинаються
у точцi T. Доведiть, що AT ∥ BC.

3. Дано трапецiю ABCD (AD ∥ BC). На сторонi CD вiдмiтили точку K

та вписали у трикутники BCK та ADK кола з центрами I та J вiдповiдно.
Знайдiть усi трапецiї ABCD, для яких може виявитися, що обидва много-
кутники ABIKJ та DCIJ вписанi.

4. Нехай ABC — трикутник, у якому AB ̸= AC. На сторонах BC, AC

та AB вiдмiтили точки D, E та F вiдповiдно так, що чотирикутник BFEC

вписаний та описане коло трикутника DEF дотикається до BC у точцi D.
На прямiй AD знайшлася така точка Q, що BQ = CQ, причому точки A та
Q лежать по рiзнi сторони вiд BC. Доведiть, що

∠BAC + ∠EDF + ∠BQC = 180◦.

5. Всерединi гострокутного нерiвнобедреного трикутника ABC обрали
точку D так, що ∠ABD = ∠ACD. Коло з дiаметром AD вдруге перетинає
описане коло трикутника ABC у точцi K та висоту AH у точцi E. Доведiть,
що пряма KE проходить через середину сторони BC.

На виконання завдання вiдводиться 4 години. Кожна задача оцiнюється в 7 балiв.


